UŽITOČNOSŤ

· zo spotreby jedného tovaru:

U = f(X) 
X – spotrebované množstvo tovaru x

ak hľadáme množstvo tovaru, pre ktoré spotrebiteľ maximalizuje užitočnosť, musí platiť, že derivácia funkcie užitočnosti sa rovná nule:
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XUmax: 
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 teda MUx = 0

· zo spotreby dvoch tovarov:

U = f(X,Y) 
X – spotrebované množstvo tovaru x


Y – spotrebované množstvo tovaru y

obyčajne hľadáme kombináciu tovarov x a y, pre ktoré spotrebiteľ maximalizuje užitočnosť vzhľadom na svoje rozpočtové obmedzenie – hľadáme viazaný extrém funkcie užitočnosti vzhľadom na rozpočtové obmedzenie spotrebiteľa

(X,Y)Umax: maxU / LR

Príklad 1:

Určite hraničný (marginálny) úžitok zo spotreby desiatej jednotky tovaru x, ak poznáte funkciu celkovej užitočnosti zo spotreby tovaru x: U = 24.X – X2.

Príklad 2:

Funkcia celkového úžitku je daná U = 10.X – X2.

a) Určite rovnicu marginálnej užitočnosti (MU)

b) Od akej úrovne spotreby začne celková užitočnosť klesať?

c) Zakreslite krivky celkovej užitočnosti a marginálnej užitočnosti zo spotreby tovaru x.

ROZPOČTOVÉ OBMEDZENIE

· ak spotrebiteľ nakupuje jeden tovar:

I = Px.X 
I – príjem spotrebiteľa


X – spotrebované množstvo tovaru x


Px – cena tovaru x

· ak nakupuje dva tovary:

I = Px.X + Py.Y 
Y – spotrebované množstvo tovaru y


Py – cena tovaru y

Príklad 3:

Príjem spotrebiteľa je 20 000 Sk, cena tovaru x Px = 100 Sk, cena tovaru y Py = 50 Sk.

Vypočítajte, aké maximálne množstvo tovaru x by si mohol spotrebiteľ nakúpiť.

OPTIMUM SPOTREBITEĽA

· uvažujeme o spotrebe dvoch tovarov

v bode optima platí: 
sklon IK 
= 
sklon LR


|MRCSx,y| 
= 
|MRSEx,y|
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Príklad 4:

Rodina spotrebuje svoj príjem 5 040 Sk na potraviny (tovar x) a oblečenie (tovar y). Cena potravín Px = 10 Sk, cena oblečenia Py = 1 Sk. Funkcia užitočnosti zo spotreby potravín je U(X) = 3.X2, funkcia užitočnosti zo spotreby oblečenia U(Y) = 210.Y. Ak je rodina vo svojom optime, koľko zo svojho príjmu minie na potraviny?

Príklad 5:

Graf zachytáva LR a IK. Cena tovaru x je 20. Určite:

a) príjem spotrebiteľa

b) cenu tovaru y

c) MRCSx,y v bode rovnováhy

d) rovnicu línie rozpočtu
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Príklad 6:

Na základe grafu nájdite optimum spotrebiteľa.
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Príklad 7:

Funkcia užitočnosti U = 10.X – X2, cena Px = 6. Určite, pri akej spotrebe tovaru x bude spotrebiteľ maximalizovať svoj celkový úžitok, keď viete, že 
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 pre všetky ostatné kupované tovary je 1.

Príklad 8:

Príjem spotrebiteľa je 60, ceny tovarov Px = 6, Py = 3. Optimálna spotrebná stratégia leží na indiferenčnej krivke, ktorá má v bode optima sklon 
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. Určite, aké množstvá tovarov bude spotrebiteľ spotrebúvať vo svojom optime.

Príklad 9:

Spotrebiteľ má príjem 200 Sk, ktorý môže denne minúť na nákup tovaru x za cenu Px = 20 a tovaru y za cenu Py = 100. O užitočnosti zo spotreby tovaru x a y nás informuje doleuvedená tabuľka. Zistite, koľko jednotiek tovaru x a y bude spotrebiteľ spotrebovávať vo svojom optime.


Počet spotrebovaných jednotiek tovaru 
MUx 
MUy

1 
15 
36


2 
12 
35


3 
8 
33


4 
6 
30


5 
4 
24

Príklad 10:

Dopyt po zemiakoch je daný rovnicou P = 35 – 1,6.QD. Jeden kilogram zemiakov stojí 10 Sk. 

a) Vypočítajte cenovú elasticitu dopytu po zemiakoch (EPD) a interpretujte. 

b) Ak sa cena zemiakov zvýši o 2 Sk, potom:

I. QD sa zvýši o x% a výdaje spotrebiteľov na zemiaky sa znížia

II. QD sa zvýši o x% a výdaje spotrebiteľov na zemiaky sa zvýšia

III. QD sa zníži o x% a výdaje spotrebiteľov na zemiaky sa znížia

IV. QD sa zníži o x% a výdaje spotrebiteľov na zemiaky sa zvýšia

(Vyberte správnu odpoveď a doplňte za x.)

Príklad 11:

Nakreslite jednoduchú Engelovú krivku pre statok, ktorý je do veľkosti dôchodku 1 000 Sk normálny, od 1 000 do 4 000 Sk je spotrebované množstvo tohto statku od dôchodku nezávislé a od 4 000 Sk sa tento tovar stáva inferior.

Príklad 12:

Dopyt po pizze špeciál v centre Prahy môže byť popísaný rovnicou Q = 1 800 – 15.P.

a) Aké veľké sú celkové výdaje spotrebiteľov, resp. príjmy predajcov, ak spotrebitelia nakúpia 300 ks?

b) Vypočítajte EPD na úrovni 300 predaných kusov.

c) Ako môže predajca pizze zvýšiť svoje celkové príjmy? Odporúčate zvýšenie alebo zníženie ceny pizze? Prečo?

d) Pri akej jednotkovej cene pizze budú príjmy predajcov najvyššie? Určite ich výšku.

Príklad 13:

Vypočítajte cenovú elasticitu dopytu v bode A (pozrite si aj iné príklady, ktoré sme počítali na cenovú elasticitu dopytu a ponuky).
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Príklad 14:

Spotrebiteľ nakupuje dva tovary: x a y. Ak sa cena tovaru x Px zvýši (ceteris paribus) a cenová elasticita dopytu po tovare x je -0,7=, potom bude spotrebiteľ nakupovať viac tovaru y. Je to pravda alebo nie? Zdôvodnite.

Príklad 15:

Nájdite nové optimum, ak sa cena jabĺk zníži a jablká sú cenovo neelastický tovar. Odvoďte krivku dopytu po jablkách.
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Príklad 16:

Denný dopyt po potravinách možno zapísať QDP = 70 – 2.PP + 0,01.I


QDP – nakúpené množstvo v kg


PP – cena potravín v Sk/kg


I – príjem v Sk

a) Vypočítajte a interpretujte marginálny sklon k spotrebe potravín.

b) Ak priemerná cena potravín je 25 Sk/kg a denný príjem je 900 Sk, nakreslite Engelovu výdajovú krivku. EVK je lineárna. (Pozn.: Nezabúdajte, že pre zakreslenie priamky potrebujete určiť minimálne dva jej body, ktorých spojením túto priamku získate.)
c) Vypočítajte a interpretujte príjmovú elasticitu dopytu bodovú pri príjme I1 = 900 a oblúkovú príjmovú elasticitu dopytu medzi I1 = 900 a I2 = 1000.

Pozrite si odvodenie kriviek (PCC a krivka D, ICC a EK, EVK)

RIEŠENIA

Príklad 1:

Funkcia marginálnej užitočnosti: 
MU = 24 – 2.X

Pre desiatu jednotku tovaru: 
MU (X = 10) = 24 – 2.10


MU (X = 10) = 4

Príklad 2:

a) rovnica MU: MU = 10 – 2.X
b) užitočnosť najprv rastie, pri určitom objeme spotreby dosiahne maximum a potom klesá (pozri skriptá). Musíme teda nájsť bod, v ktorom celková užitočnosť dosahuje maximum (a od tohto bodu bude klesať).
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Užitočnosť začne klesať po piatich spotrebovaných jednotkách.

c) Funkcia U – grafom bude parabola

Funkcia MU – grafom bude priamka
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Príklad 3:

Rovnica línie rozpočtu: 
I = Px.X + Py.Y


Y = 400 – 2.X

Najväčšie množstvo tovaru x si bude môcť spotrebiteľ nakúpiť, ak sa vzdá spotreby tovaru y.

Y = 0: 
X = 200

Príklad 4:

Celková užitočnosť: U(X,Y) = U(X) + U(Y) = 3.X2 + 210.Y 

(pri riešení Lagrangeovou metódou je nutné použiť funkciu celkovej užitočnosti U(X,Y) kvôli parciálnym deriváciám Lagrangeovej funkcie)

Marginálna užitočnosť: MUx = 6.X, MUy = 210

Optimum: 
X* = 350


Y* = 1 540

Výdavky na potraviny: 
Vx = Px.X*


Vx = 3 500

Príklad 5:

a) 
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c) Optimum: |MRCSx,y| = |MRSEx,y|
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|MRCSx,y| = 0,8

d) Y = 40 – 0,8.X

Príklad 6:

Rovnica línie rozpočtu: Y = 50 – 5.X

Optimum: 
X* = 4

Y* = 30

Príklad 7:

Rovnica marginálnej užitočnosti zo spotreby tovaru x: MUx = 10 – 2.X

Optimum: 
|MRCSx,y| = |MRSEx,y|
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Príklad 8:

Rovnica línie rozpočtu: Y = 20 – 2.X

Optimum: 
|MRCSx,y| = |MRSEx,y|
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X* = 10


Y* = 0 
(ide o rohové riešenie optima – pozri učebnicu)
Príklad 9:

Optimum: 
|MRCSx,y| = |MRSEx,y|
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Musíme teda nájsť takú kombináciu marginálnych užitočností, ktorých pomer je rovný 0,2. (Môžete si pre každý riadok tabuľky vypočítať podiel MUx/MUy.) Platí to vtedy, ak:


X* = 4


Y* = 4

Príklad 10:

Pri cene P = 10 Sk/kg nakupujú spotrebitelia QD = 15,625 kg zemiakov.
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Ak sa zvýši cena zemiakov o 1%, tak sa zníži dopytované množstvo o 0,4% (neelastický D).

Správna je odpoveď d): QD sa zníži o 8% a výdaje na zemiaky sa zvýšia.

Príklad 11:

normálny tovar (superior): EK je rastúca

tovar, ktorý nie je ani superior ani inferior: EK nie je ani rastúca ani klesajúca – rovnobežná s osou x

inferior tovar: EK je klesajúca
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Príklad 12:

a) P = 100

TE = P.Q
TR = P.Q

TE = 30 000 
TR = 30 000
b) 
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c) odporúčame zníženie ceny, pretože dopyt je cenovo elastický

d) TR = P.Q (za P dosaďte rovnicu dopytu, samozrejme v tvare P = f(Q).)
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QTrmax: 
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Q = 900 ks 

P = 60 Kč 

TRmax = 54 000

Príklad 13:

Rovnica krivky dopytu: P = 25 – 5/3.Q
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Príklad 14:

Nie je to pravda, spotrebiteľ bude nakupovať menej tovaru y.

Ak je príjem spotrebiteľa konštantný, a teda aj jeho výdaje na nákup tovaru x a y musia byť pred zmenou ceny tovaru x a po zmene ceny tovaru x rovnaké, tak platí nasledovné:

· cenová elasticita dopytu je -0,7. Teda ak sa zvýši cena tovaru x o 1%, dopytované množstvo tovaru x sa zníži o 0,7%. Keďže dopyt po tomto tovare je cenovo neelastický, tak uvedená zmene spôsobí rast spotrebiteľových výdavkov na nákup tovaru x. Ak ale majú byť celkové výdavky konštantné, tak z toho vyplýva, že výdavky na nákup tovaru y sa musia znížiť. Toto je možné dosiahnuť len tak, že spotrebiteľ zníži spotrebu tovaru y (pretože Py sa nemenila).
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· Je možné dokázať to aj pomocou indiferenčnej analýzy (skúste sami)

Príklad 15:
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Príklad 16:

a) 
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Poznámka: v lineárnych funkciách všetky koeficienty pri premenných vyjadrujú zmenu závisle premennej pripadajúcu na jednotkovú zmenu príslušnej nezávisle premennej. Vo funkcii dopytu uvedenej v príklade 16 sa príjmu týka koeficient + 0,01. Čiže tento koeficient vyjadruje, že ak sa zmení príjem o 1 jednotku (Sk), zmení sa dopyt o 0,01 jednotiek (kg) v tom istom smere. Keďže ale funkcia dopytu nie je jednofaktorová lineárna funkcia (priamka), ale obsahuje dve nezávisle premenné (cenu a príjem), zvyknú sa koeficienty zapisovať nie cez zmeny (
[image: image32.wmf]D

) ale cez derivácie (
[image: image33.wmf]¶

). Aj by sa dali vypočítať ako parciálna derivácia. Preto som to uviedla aj vyššie – v tom vzorci pre výpočet MPC.

b) Musíme určiť dva body EVK.

A: 
I1 = 900: QDP1 = 70 – 2.25 + 0,01.900 = 29 

Výdavky na nákup potravín sú: TEP1 = PP.QDP1 = 725 Sk. 

Čiže jeden bod Engelovej výdajovej krivky bude mať súradnice [900, 725].

B: 
Ľubovoľne som si zvolila I2 = 1000: QDP2 = 70 – 2.25 + 0,01.1000 = 30 

TEP2 = PP.QDP2 = 750 Sk. 

Druhý bod EVK bude mať súradnice [1000, 750].


[image: image34.emf]I

TE

P

=P

P

.Q

D

P

I

1

TE

P1

I

2

TE

P2

45°: TE

P

=I

(900) (1000)

(725)

(750)

A

B

EVK

(Sk)

(Sk)


Poznámka: Dúfam, že Vám je jasné, že na základe uvedených výpočtov musia byť potraviny superior tovar. Skúste ale sami zistiť, prečo som EVK nakreslila tak, ako som ju nakreslila, teda tak, že sa od línie 45° vzďaľuje, to znamená, že sú potraviny sú základný superior (a nie luxusný superior).

c) Bodová príjmová elasticita dopytu po potravinách:
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Ak sa zvýši príjem spotrebiteľov o 1%, tak sa dopyt po potravinách zvýši o 0,31%.

Oblúková príjmová elasticita dopytu po potravinách:
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